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Tudományos előadások címe és kivonata

1. Derivációk jellemzése egyetlen függvényegyenlettel (Characterization of derivations thro-
ugh one equation)

Abstract Although the characterization of ring derivations has an extensive literature, up to
now, all of the characterizations have had the following form: additivity and another prop-
erty imply that the function in question is a derivation. The aim of this talk is to point out
that derivations can be described via a single equation.

2. Egy függvényegyenlet-rendszer additív megoldhatósága és a megoldások lineáris függet-
lensége (Additive solvability and linear independence of the solutions of a system of func-
tional equations)

Abstract This talk will be devoted to two topics. At first, the additive solvability of the system
of functional equations

dk(xy) =

k∑
i=0

Γ(i, k − i)di(x)dk−i(y) (x, y ∈ R, k ∈ {0, . . . , n})

is studied, where ∆n :=
{
(i, j) ∈ Z × Z | 0 ≤ i, j and i + j ≤ n

}
and Γ : ∆n → R is a

symmetric function such that Γ(i, j) = 1 whenever i · j = 0. Further, the linear dependence
and independence of the additive solutions d0, d1, . . . , dn : R → R of the above system
of equations is characterized. As a consequence of the main result, for any nonzero real
derivation d : R→ R, the iterates d0, d1, . . . , dn of d are shown to be linearly independent,
and the graph of the mapping x 7→ (x, d1(x), . . . , dn(x)) to be dense in Rn+1.

3. Diszkrét hullámegyenlet a síkon (On a discrete version of the wave equation)

Abstract The main purpose of this talk is to determine the general (and also the continuous)
solutions of the discrete wave equation, that is, to solve the following partial difference
equation

∆2
1

(x)
u(x, y) = ∆2

1
(y)

u(x, y).

The main result reads as follows. Assume that for the function u : Z × Z → C functional
equation

u(x + 2, y) − 2u(x + 1, y) = u(x, y + 2) − 2u(x, y + 1)

is fulfilled for any (x, y) ∈ Z × Z. Then and only then, there exist functions α, β : Z → C
such that β is a generalized second order polynomial and

u(x, y) = α(x + y) + β(x − y) (x, y ∈ Z) .



Tantermi előadások címe és kivonata

1. A Haar-mérték létezése A Lebesgue-integrál a számegyenesen (sőt Rn-ben is) rendelkezik azzal
a nagyon egyszerű tulajdonsággal, melyet (eltolás)invarianciának hívunk. Pontosabban, ha f
egy a valós számok halmazán értelmezett valós értékű függvény és s ∈ R rögzített, akkor az
x 7→ f (x − s) módon a valós számok halmazán megadott valós értékű függvényt az f függvény
eltoltjának nevezzük. Ismert tény, hogy az f függvény pontosan akkor Lebesgue-integrálható,
ha az eltoltja és ebben az esetben∫

R

f (x)dλ(x) =

∫
R

f (x − s)dλ(x).

Később derült ki, hogy az eltolásinvariancia lényegében jellemzi is a Lebesgue-integrált R-en.
Topologikus csoportok elméletével kapcsolatos vizsgálatok (különös tekintettel Hilbert ötödik
problémája) tették szükségessé azt, hogy lokálisan kompakt csoportokon is lehessen eltolásin-
variáns integrálfogalmat bevezetni. Ezzel a problémával –többek között– Neumann János is
foglalkozott, ám az első nagy áttörést Haar Alfréd egy 1933-ban megjelent dolgozata jelen-
tette. Ebben a dolgozatban Haar azt igazolta, hogy minden megszámlálható bázisú, kompakt
csoporton létezik invariáns mérték. Ebben az előadásban egy ennél általánosabb állítást fo-
gunk igazolni, mégpedig azt, hogy minden lokálisan kompakt Hausdorff-csoporton létezik bal,
illetve jobb Haar-mérték. Majd azt is megmutatjuk, hogy minden lokálisan kompakt Hausdorff-
csoporton bármely két bal, illetve jobb Haar-mérték egymás pozitív konstansszorosa.

Kapcsolódó tárgyak: Mérték és integrál, Modern analízis 1.

2. Variációszámítás A variációszámítás klasszikus problémái különböző extrémum-feladatok vizs-
gálata során alakultak ki. Ezeknek az extrémum-feladatoknak az a leglényegesebb közös tu-
lajdonsága, hogy az extrémumot szolgáltató objektumok – a klasszikus szélsőérték-feladatok
esetében megszokottaktól eltérően – nem valamely véges dimenziós tér pontjai, hanem ál-
talában valamely függvénytér elemei. Ennek megfelelően azoknak a függvényeknek, ame-
lyeknek a szélsőértékeit keressük, a változóik is függvények. Az ilyen „függvényváltozós
függvények”, úgynevezett „funkcionálok” szélsőértékszámításának során nem alkalmazhatók
közvetlenül a többváltozós függvények esetében megismert, elsősorban a differenciálszámítás
eszközeit felhasználó módszerek. Ezek pótlására új módszerek kialakítása szükséges, melyre a
variációszámítás keretein belül nyílik lehetőség.

Kapcsolódó tárgyak: Közönséges differenciálegyenletek, Modern analízis 3.

3. A Kakutani- és a Banach–Alaouglu-tétel Az analízisben alapvető szerepet játszik az úgynevezett
Heine–Borel-tétel, mely szerint a számegyenes [a, b] zárt intervallumának tetszőleges, nyílt in-
tervallumokból álló lefedőrendszeréből kiválasztható véges részlefedőrendszer. Ez az állítás
akkor is igaz marad, ha nyílt intervallumokból álló lefedőrendszer helyett nyílt halmazokból
álló lefedőrendszert tekintünk. A számegyenes ezen tulajdonságából kiindulva jutunk el a
kompaktság fogalmához: Egy T topologikus teret kompaktnak nevezünk, ha tetszőleges nyílt



lefedőrendszeréből kiválasztható véges részlefedőrendszer. Könnyen látható, hogy a szám-
egyenes zárt intervallumaihoz hasonlóan tetszőleges véges dimenziós normált tér korlátos és
zárt részhalmazai is kompaktak. Általánosságban, egy halmazról a definíció felhasználásával
nehéz eldönteni, hogy kompakt-e. Ebben az előadásban két tételt fogunk ezzel kapcsolatban
ismertetni. Az első, egy Kakutanitól származó állítás, mely szerint az X Banach-tér pontosan
akkor reflexív, ha a tér zárt egységgömbje kompakt a gyenge topológiában. Végül az úgyn-
evezett Banach–Alaouglu-tétel igazoljuk, mely azt mondja ki, hogy ha X egy lineáris tér, akkor
az X∗ tér zárt egységgömbje kompakt a gyenge∗-topológiában.

Kapcsolódó tárgyak: Funkcionálanalízis, Modern analízis 1.
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3. Brillouet-Belluot, N., Brzdȩk, J. Cieplinski, K. On Some Recent Developments in Ulam’s
Type Stability, Abstract and Applied Analysis, Volume 2012, Article ID 716936, 41 pages,
doi:10.1155/2012/716936
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2012/2013-as tanév I. félév

• Applied Mathematics (Computer Science and Information Technology MSc)
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• Modern analízis 1. gyakorlat (Fizikus MSc)

2016/2017-es tanév I. félév

• Bevezetés a közönséges differenciálegyenletek elméletébe (Matematika tanár MSc)

Egyetemi jegyzetek és segédanyagok

• Applied Mathematics jegyzet és példatár

• Kalkulus I. jegyzet

• Kalkulus I. példatár

• Kalkulus II. jegyzet

• Kalkulus II. példatár

• Modern analízis I. jegyzet

• Modern analízis I. példatár

• Modern analízis II. jegyzet és példatár

• Modern analízis III. jegyzet és példatár

• Differenciaszámítás jegyzet

• Közönséges differenciálegyenletek alkalmazásai jegyzet és példatár



8. számú melléklet

Közéleti tevékenység és tudományos témavezetés adatai



Referálói tevékenység folyóiratoknál

Folyóiratoknál:

• Abstract and Applied Analysis

• Acta Mathematica Hungarica

• Aequationes Mathematicae

• Ann. Univ. Sci. Budapest Eötvös Sect. Comp.

• Glasnik Matematicki

• Indian Journal of Pure and Applied Mathematics

• Mathematica Slovaca

• Publicationes Mathematicae

• Tohoku Mathematical Journal

• Miskolc Mathematical Notes

Referálói tevékenység referáló folyóiratoknál

• Mathematical Reviews

• Zentralblatt für Mathematik

Tagságok

• DE TTK Kari Tanács, tag (2014. március 11-től 2018. március 10-ig)
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– Kelemen Anna (DE IK Programtervező informatikus BSc hallgató), 1 közös dolgozat
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• Számok, Függvények, Egyenletek kutatócsoport, tag, pályázati azonosító: TÁMOP 4.2.1./B-
09/1/KONV-2010-0007, témavezető: Prof. Dr. Páles Zsolt



10. számú melléklet

Habilitációs követelményeken alapuló önértékelés



Oktatási tapasztalat

Oktatómunka kezdete: 2005

Oktatott előadások: 19 db, 9-féle

Oktatott gyakorlatok: 27 db, 7-féle

Témavezetés, Doktori képzés, Tananyagfejlesztés

BSc témavezetés: 1

MSc témavezetés: 0

DETEP témavezetés: 1

Közös cikk hallgatókkal: 1

Egyetemi jegyzet: 8

Egyetemi példatár: 7

Tudományos kutatómunka és visszhangja (hab. szab. szerinti pontszám)

Referált cikkek száma nemzetközi folyóiratban: 24 130,8 pont

Referált cikkek száma konferenciakiadványban: 1 1,6 pont

Referált idegennyelvű könyvfejezet: 1 4,2 pont

Referált idegennyelvű könyv: 1 20 pont

Független hivatkozások száma: 54

Idegen nyelvű konferencia előadások száma: 26

Magyar nyelvű konferencia előadások száma: 5

Összesen: 156,6 pont



Szakmai díjak, elismerések

2007 TTK Emlékérem (adományozó: Debreceni Egyetem Természettudományi
Karának Tanácsa)

2009 Universitas Alapítvány Díja (alapította a Kereskedelmi Bank Rt.)

2010 ISFE medál (adományozó: A 48. International Symposium on Functional
Equations Tudományos Bizottsága)

2010 Patai László Alapítvány Díja (adományozó: Bolyai János Matematikai Tár-
sulat)

2011 Grünwald Géza Emlékérem (adományozó: Bolyai János Matematikai Társu-
lat)

2015 TTK Kiváló Fiatal Oktatója (adományozó: Debreceni Egyetem Ter-
mészettudományi és Technológiai Karának Tanácsa)
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Banki visszaigazolás az eljárási költség befizetéséről
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Tanulmányok
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Disszertáció címe: Az információelmélet néhány függvényegyenletének stabilitása
Témavezető: Prof. Dr. Maksa Gyula
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Diplomamunka címe: Fraktálok
Témavezető: Prof. Dr. Maksa Gyula

Kutatási terület, érdeklődési kör
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Közönséges és parciális differenciaegyenletek

Közönséges és parciális differenciálegyenletek



Munkahelyek, beosztások

2013. szeptembertől egyetemi adjunktus (Debreceni Egyetem, Természettudományi és Technoló-
giai Kar, Matematikai Intézet, Analízis Tanszék)

2009. szeptember – 2013. augusztus egytemi tanársegéd (Debreceni Egyetem, Természettudomá-
nyi és Technológiai Kar, Matematikai Intézet, Analízis Tanszék)
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Oktatási tapasztalat

Demonstrátorként, PhD hallgatóként, egyetemi tanársegédként, illetve egyetemi adjunktusként az
alábbi tárgyakat tartottam.

• Kalkulus 1. előadás és gyakorlat (Programtervező informatikus BSc)

• Kalkulus 2. előadás és gyakorlat (Programtervező informatikus BSc)

• Bevezetés az analízisbe gyakorlat (Matematika BSc)

• Differenciaszámítás előadás (Matematika BSc)

• Modern analízis 1. előadás és gyakorlat (Fizikus MSc)

• Modern analízis 2. előadás és gyakorlat (Fizikus MSc)

• Modern analízis 3. előadás és gyakorlat (Fizikus MSc)

• Applied Mathematics (angol nyelvű) előadás (Computer Science and Information Technology
MSc)

• Közönséges differenciálegyenletek alkalmazásai (Matematikus MSc)



Szakmai díjak, elismerések

2007 TTK Emlékérem (adományozó: Debreceni Egyetem Természettudományi Karának
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